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I. fordulo (2008. szept.15 — dec.15.)

1. A 9x9-es tabla Gsszes soraba és oszlopaba irjuk be a szamokat 1-9-ig tigy, hogy minden szdm csak
egyszer szerepelhet soronként és oszloponként. A nagy négyzetracs tovabbi 3x3-as négyzeteiben is
csak egyszer szerepelhet minden szam. A feladat megoldasakor az elsé 1épést kell indokolni, és a ki-
toltott tablazatot megadni.
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2. Hanyszor fordul el6 az 1-es szamjegy az N =9+99+999+....+ w szam 10-es szamrend-
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szerbeli alakjaban?

3. a) Igazoljuk, hogy az ABC haromszdg barmely belsd szogének szdgfelezdjének haromszogbe esé da-
rabja rovidebb, mint a szoget bezard oldalak hosszanak mértani kdzepe!
b) Bizonyitsuk be, hogy a szogfelezd haromszogbe esé darabjanak négyzete egyenld a kozrefogo ol-
dalak szorzatanak és azon két szakasz szorzatdnak a kiilonbségével, amelyekre a szogfelezé a szem-
kozti oldalt osztja.

4. Bizonyos szamu veréb repked egy fa koriil. Ha a fa minden agén egy veréb iil, akkor n (n € N) veréb-

nek nincs helye. Ha minden agra n veréb iil, akkor n 4gra nem jut veréb. Hany aga van a fanak, ¢és hany
veréb repked koriilotte?

5. 1987 darab kiilonb6z6 pozitiv egész szam Osszege 3 948 167. Mutassuk meg, hogy van kozottiik lega-
1abb 2 paros szam!

6. Egy 8x8-as sakktablan hany téglalap lathat6? Hany négyzet van ezek kozott?
7. Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a valoés szamok halmazén!
x(x +3 y) =34
y(y—5x)=-25
8. Egy természetes szamnak 1991 osztdja van. Bizonyitando, hogy a szdm nem oszthatd 1990-nel!

9. Oldjuk meg az egyenletet a valds szamok halmazan!

x2+5=4x-5

10.  Melyek azok a p pozitiv primszamok, amelyekre a 2p+1, 3p+2, 4p+3, 6 p+1 szamok mind-
egyike prim?



