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. Egy derékszdgkoordinata-rendszerben ugy helyeztiink el végtsténtéglalapot, hogy
mindegyiknek egyik oldala ag egy masik oldala agtengelyre illeszkedjék. A téglalapok
origoval szemkdzti csucsanak koordinatai egész skaMutassuk meg, hogy van a
téglalapok kozott két olyan, amelyek kdzil az eggittalmazza a masikat!

. Adottak a 2, 3, 4, ..., 2008, 2009 szamok és éllleképzett 6sszes kulonbdrEnyeskbol
all6 két, harom, ..., 2008 tényEzszorzat (9sszesef -1 szam). Mutassuk meg, hogy
ezen szamok reciprokainak 6sszege egész szam!

. Oldjuk meg az
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egyenletrendszert a pozitiv valés szamok halmazan!

. Egy szabalyos négyoldalu gula beirt gdmbjének sugakoréirhaté gombjének sugakra.
lgazoljuk, hogy
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. JeldlieM (a) az egész szamegyenesen értelmeazpty =|a + cos 2x+ 1 J (a
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tetsdleges valds szam) fliggvény maximumat. Hatarozzui azeévi (a) szamok
minimumat!

. Jeldlje egy trapéz két parhuzamos oldalanak hoaszdic, szarainak hosszat b és d, atléinak
hosszate ésf(a>c,d> b, f > e). Igazoljulgyho
f2 _eZ
2 _2=(a—
d*-b’=(a-g P
. Bizonyitsuk be, hogy ha, >x, >...> x,, > 0 valés szamoKn > 1), akkor
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. lgazoljuk, hogy haP(x) egy legalabb etdokl egész egyutthatos polinom £sx.,..., x,
(n=3) kilénbds egész szamok, akkor a kovetkegyenbségek nem lehetnek egyszerre
igazak:

P(%) =%, P(X,) = Xg» o P(x)=x
. Melyik n természetes szam esetén vz\(g aXZ)” +(2+12

jn =18 egyenletnek legtdébb valos
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gyoke? (Csak a kulonbégyokoket szamoljuk.)

10.Bizonyitsuk be, hogy hat egymas utan kdvetkeazitiv egész szam szorzata nem lehet egy

pozitiv egész szam 6tddik hatvanyaval egéenl



