1. feladat

A masodik helyezett a 7 mérk6zésen legfeljebb 6 pontot szerzett, mert 6,5 ponttal egy
dontetlenje €s 6 gydzelme lenne, €s akkor holtversenyben lenne az elsdvel.

Masrészt az utols6 négy helyezett egymas kozott 6 mérkdzést jatszott, tehat osszesen legalabb
6 pontot szereztek, ezért a masodik helyezettnek is legalabb 6 pontja van. Vagyis a méasodik
pontosan 6 pontot szerzett €s akkor ennyit szerzett 9sszesen az utolsd négy is, tehat csak
egymas ellen szereztek pontot. Ebbdl kdvetkezik, hogy a mezdény elsd felétdl mindegyikiik
vereséget szenvedett, azaz a harmadik helyezett legydzte a hatodikat.

2. feladat
Legyen a haromszog egyik hegyesszoge « , atfogoja 1, igy befogdi cosa és sina .
Helyezziik el a haromszdget egy derékszogi koordinatarendszerben gy, hogy a cstcspontjai
A(cos «;0), B(0;sina) és C(0;0). Jeloljiik a beirt kor sugarat r -rel. A hegyesszogii
csucsoktol a beirt korhdz huzott érintdszakaszok dsszege egyenld az atfogoval, ezért
(sina—r)+(cosa—r) =1,
ebbdl
[ sina +cosa -1

5 :
A beirt kor kézéppontja K(r;r), egyenlete

X +y?=2r(x+y)+r>=0.

cosa _sin
A stlypont S[ 3a ;Taj, ezt behelyettesitve a kor egyenletébe az r -re kapott érték
figyelembevételével
cos’a sin‘a . sing+cosa  (sina +cosa —1)°
5 + 5 —(sina+cosa—1)- 3 + 1 =0.

Jeloljiikk (sina +cosa)-t z -vel, igy rendezés utan
3z +62-13=0.
Ennek az egyenletnek a pozitiv gyoke

43

Z :sina+005a:T—1.

A fenti 0sszefliggésbdl négyzetre emelés és rendezés utan

16 -8+/3
3

sin2a = ~ 0,7145.

A haromszdg hegyesszdgei 22,8° €s 67,2°.



3. feladat

Hozzuk k6z6s nevezore a kifejezést.
X"(y-2)+y"(z=x)+2"(x-Y)
(x=y)(x-2)(y-2)
Ha n=0 vagy n =1, akkor a szamlal6 nulla. Ha n > 2, akkor a szamlal6

X"y —X"2+2"x=2"y+y"z-X)=(X"-z2"W(y-2)+z"x-2"" +y"(z-X%) =
=(x"-2")y-2)-(x-2)(2"-y") =

=(x-2z)(y- z)[(x“‘1 X"z x4 z"‘l)—(y”‘1 +y" P24y z”‘l)]:
=(x—2)(y - z)[(x”’1 —y" )+ z(X"F =y ) 4+ 2P (X - y)]

A harmadik tényez6 minden tagja oszthatd (X — y)-nal, tehat a kozos nevezdre hozott tort

egyszerlsithetd (x—z)(y—z)(x—y)-nal, a megmarado kifejezés X, Y, z-nek egész
egylitthatos polinomja, aminek értéke egész szam, ha X,y és z egész szdmok.



