Javitokulcs a hato. speciélis matematika tant. osztalyok 2010. feb. 27-€i irasbeli vizsgéj ahoz

M egoldas

A 200-at egyjegyli szamok szorzatara kell bontani.

1 pont

2-2:2-5-5,4:2-5-5, 8-5-5, legalabb harom szam kell.

2 pont

A legnagyobb szam kell a legkisebb helyi értékre.

1 pont

Tehat 558 a legkisebb ilyen szam.

2 pont

2. Péter, Tamas és Viktor kugli-partin mérte 0ssze ligyességét. A jatek végén kideriilt, hogy a Péter és a Viktor altal
lelitott babuk szama egyiitt 6sszesen 3-szor annyi, mint a Tamas altal leiitotteké. Viktor és Tamas pedig egyiitt 5-szor
annyi babut {it6tt le, mint Péter. Osszesen 48 babut iitottek le. Ki {itott le tobb babut: Péter és Tamas egyiitt, vagy Viktor?

7 pont

I. megoldas
Probalkozzunk!
T ennyi babut iitottle: |0 |1 |2 | .. |11 |12 |13 |..]48
P. és V. Osszesen: 48 147 46| ...|37[36|35]..10

1 pont
Pontosan akkor lesz az arany 1:3-hoz, ha Tamas 12 babnt it6tt le, a tobbiek egyiitt 36-ot

1 pont
P. ennyi babut iitéttle: |0 |1 |2 |..|7 |8 |9 |..| 48
T. és V. Osszesen: 48 |47 |46 | ...|41 14039 ]..|0

1 pont
Pontosan akkor lesz az arany 1:5-h6z, ha Péter 8 babut iitott le, a tobbiek egyiitt 40-et

1 pont
Tamas és Péter igy egylitt 12+8=20 babut {itdtt le, a maradék 28-at Viktor {itotte le.

1 pont
Tehat Viktor tobb babut ittt le, mint Péter és Tamas egyiitt.

1 pont

Megj: Ha a tablazatban megall a megfelel értékparnal, akkor a fenti két részben az 1+1, 1+1 pontbol 1, 1 pontot kaphat.

I1. megoldas

Péter és Viktor egyiitt a babuk 2 -ed részét iitottek le, mig Tamas az " -ed részét

1 pont
tehat Tamas 12 babut iitott le.

1 pont
Tamas és Viktor egyiitt a babuk 5 -od részét uitotték le, mig Péter az 5 -od részét

1 pont
tehat Péter 8 babut iitott le.

1 pont
Tamas és Péter igy egylitt 12+8=20 babut {itdtt le, a maradék 28-at Viktor {itotte le.

1 pont
Tehat Viktor tobb babut ittt le, mint Péter és Tamas egyiitt.

1 pont

3. Az abran lathat6 sziirke sokszog és a benne elhelyezkedé vonalkazott sokszog minden
bels6 szoge 90°-0s vagy 270°-0s. A sziirke alakzat teriiletének hanyad része a
bevonalkazott rész teriilete?

8 pont




I1. Megoldas

I11. megoldas

Az eredeti €s a jeldlt alakzat téglalapokra bonthato.
2 pont
Egy lehetdség: Az eredeti alakzat egy 2x4-es és egy 2x8-as téglalapra bontasaval a teriilet:
T=204+208=24

2 pont
A jeldlt alakzat szintén két téglalapra bontva:t = 1[4 +1[2 =6.

2 pont
Tehat a bevonalkazott rész teriilete az eredeti teriilet negyede.

2 pont
Az abra 1x2-es téglalapokra bonthato.

2 pont
Az eredeti hatszog 12 részbdl,

2 pont
a vonalkazott alakzat 3 részbdl all,

2 pont
tehat a bevonalkazott rész teriilete az eredeti teriilet negyede.

2 pont

A PQ és az RS szakaszok meghtzasaval az eredeti alakzat 4 egybevago részre bonthato.
Ezek egyike a jelzett alakzat. Nincsenek a P, Q, R, S pontok jeldlve az dbran.
otlet + indoklas: 3 + 3 pont
Tehat a bevonalkazott rész teriilete az eredeti teriilet negyede.
2 pont

4. Egy négyzet csticsaira pozitiv egész szamokat irtunk. Ezutan minden oldalélre felirtuk az ¢l két végpontjaban 1évo
szam szorzatat. Mi lehetett a csticsokra irt négy szam, ha az élekre (valamilyen sorrendben) a 4, 10, 12, 30 szamok
keriiltek? A négyzet nem test, nem graf, ezért zavar az €l elnevezés. Lehetne oldal, vagy szakasz helyette?

9 pont

M egoldas:

Bontsuk fel a négyet két pozitiv egész szam szorzatara: 4= 1-4 =2-2

1 pont

1. irjuk fel a négyzet két szomszédos csticsara a 2-2-t

a. Ekkor az egyik szomszédos ¢lre irhatjuk példaul a 10-et, igy a csticsba az 5 keriil.
Innen csak egyféleképpen tudjuk folytatni a kitoltést, mégpedig a 30-as éllel, mert a 12 nem oszthato 6ttel. Ekkor az utolsoé
cstcsra a 6-os keriil. Az utolso élre igy 12-t kell irni, ami jo.
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Tehat egy lehetséges megoldas, ha 2-2-5-6 kertil a csucsokra ebben a sorrendben.
(Ugyanezt a megoldast kapjuk, ha a 12-es ¢llel kezdjiik.)

3 pont

b. Ha a 4-es ¢l szomszédja a 30-as, akkor a csucsba a 15 kertil, de igy nem kapunk megoldast, mert a 15 nem osztdja sem a

10-nek, sem a 12-nek.




2 pont
2. irjuk fel a négyzet két szomszédos csticsara az 1-4-et

Ekkor a 4-es csticsbol kiinduld masik élre csak a 12 keriilhet, mert a 10 és a 30 nem oszthaté néggyel. Igy a csucsra a 3

keriil. A kovetkez6 élre csak a 30 keriilhet, mert a 10 nem oszthaté harommal. A cstcsra a 10 és az utolsé élre a 10, ami
szintén lehetséges.
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Tehat a masik lehetséges megoldas, ha 1-4-3-10 keriil a csucsokra ebben a sorrendben.

3 pont
5. Négyféle palcikank van, mindegyikbdl nagyon sok. Az elsd fajta 3 cm, a méasodik 4 cm, a harmadik 6 cm, a
negyedik 7 cm hosszu. Hany kiilonb6zé haromszog készithetd a palcikdkbol, ha mindegyik haromszog harom
palcikabol all?
10 pont
M egoldas
Akkor ¢és csakis akkor lehet haromszoget késziteni a palcakbol, ha barmely kettd egyiittes hossza nagyobb, mint a
harmadik. (Ha csak sziikségességet vagy csak elégségességet ir, akkor is jar a 2 pont.)
2 pont
3,3,6,6s 3,3,7, és 3,4,7 nem lehetséges
1 pont
3 3 3 3 3 3 3 4 4 4 4 4 4 6 6 6 7
3 3 4 4 6 6 7 4 4 4 6 6 7 6 6 7 7
3 4 4 6 6 7 7 4 6 7 6 7 7 6 7 7 7
Tehat 17 kiilonbozé haromszog készithetd a palcikakbol.
A helyes eredményekre aranyosan elosztva, az elsd 6t jo 1p innen minden ujabb haromért 1p jar.
5 pont
A tablazatban a szamok ndvekvé sorrendben vannak, igy nem hagytam ki semmit.
2 pont

M egj egyzés

Az els6 harom pont akkor is megadhat6, ha egyszeriien a lehetséges esetek kozott felsorolja a rosszakat, majd athuzza.
Az utolsé két pont akkor is megadhatd, ha a megoldas menetébdl ez egyértelmdi.

Pl1: egyenl6 oldaltak 4 db 2p, egyenld szaruak 10 db 6,3,3és 7,3,3 nem jo 5p egyik sem 3db a 3,4,7 nem j6, 3p



a) Mennyi lett a maradék?
b) Hany darab 6t6s szamjegy szerepel a hanyadosban?

6. Egymas mellé irtunk 2010 darab 2-es szamjegyet, majd az igy kapott 2010 jegyii szamot elosztottuk 9-cel.

10 pont
M egoldas
Elvégezziik az osztast:
22222222222222.....2222:9=2469135802...
42
62
82
12
32
52
72
02
22
4....
2 pont
a) Eszrevehetjiik, hogy az osztas utan a hanyadosban és a maradékban is 9-esével ismétlddnek a
szamjegyek.
2 pont
10 db 2-es szamjegybdl allo szam osztasa utan kezdédik az ismétlddés.
2010=10+222-9+2, igy a maradék 6.
3 pont
b) A hanyados 2009 szamjegybél all, 2009=223-9+2.
2 pont
Az 5 szamjegy ezért 223-szor szerepel a hanyadosban.
1 pont

M egjegyzés: Ha a tanul6 tudja, hogy egy szam 9-es osztasi maradéka megegyezik a szimjegyek Gsszegének 9-
es maradékaval, akkor az a) részben feltett kérdésre gyorsabban tud valaszolni, hiszen a szamjegyek 0sszeg
4020, s ez 9-cel osztva 6-ot ad maradékul. Ekkor erre 5 pontot kapjon, s a b) kérdésre adott helyes valasznal

kapjon szintén 5 pontot, mert akkor ott kell az ismétlédést megallapitania.



